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Enoncé du résultat

Considérons un triangle quelconque ABC; posons alors AB=c, AC=bet BC=a.
Posons ¢ la longueur de la bissectrice issue de C; alors, on a :

i
5:\/ab(1— (a+b)2)

Démonstration (niveau : 1 S)
e Laire du triangle ABC est donnée par la formule :
r .
Apc = Eab sin(2a).
e Laire du triangle ACI est donnée par la formule :
1 .
acr = Eb@sm(a).
e Laire du triangle BCI est donnée par la formule :
1 .
et = Eafsm(a).

On en déduit alors :

SIapc = Hact + Hpcr
S lab sin(2a) = lbfsin(oc) + la€sin(0¢)
2 2 2

& absin(2a) = sin(a)(b + a)
ab ><sin(20¢)

S = - .
a+b sina
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Or,
sin(2a) = 2sina cos a,

d’ou: ]
0 ab y 2sinacosa
Ca+b sina
et donc : )
{= aib x 2cosa.
On en déduit alors que :
2
0? = ((Efl)a 5 x 4cos’ a.
a
Or,
cos?a — 1 +cos(2a)
S m—
d’ou :
2 (ab)? e 1+ cos(2a)
(a+b)? 2
ab)?
= (; N ;})2 x 2(1 4 cos(2a)).

La relation d’Al-Kashi dans le triangle ABC donne :

¢ = a® + b* - 2abcos(2a).

Donc : s s o
cos(2a) = %
On a alors :
2 2,122
0% = —((T;’)z ><2(1 I " +2l;b ‘ )
a
(ab)? 2 2ab+a’®+b?> - c?
~ (a+Db)? 2ab
=% j—bb)2 (a2 + 2ab + b2 - 2)
ab

:m[(mb)z—cz]

c?
- -G

On en déduit alors (car £ > 0) :




